12. osztaly, gimnazium

1. Ha az a, b, c valés szamokra a < b < c teljesiil, akkor az alabbiak koziil melyik lehet igaz?
(Ha igaz lehet, akkor adjon egy megfeleld példat. Ha nem teljesiilhet, akkor igazolja azt.)

1) a? < b? < c? 2) b? < ¢? < a? 3)b? < a? < c?
(1)
(4) c? < b? < a? (5) ¢? < a? < b?
(12 pony)

2. Egy tizes szamrendszerben felirt pozitiv egész szamot nevezziink egoistanak, ha minden
szamjegye annyiszor szerepel a szamban, amennyi maga a szamjegy. Egoista szdm példaul a
1424442. Hany hétjegyli egoista szam van? (15 pont)

3. Az x? 4+ 4x + a = 0 egyenlet gyokei xq, x,, az y* + 8y + b = 0 egyenlet gyokei y;, V.
Tudjuk, hogy y4, x1, ¥», X, ebben a sorrendben egy szamtani sorozat négy egymast kovetd
tagja. Hatdrozza meg az a és b szamokat! (13 pont)

4. Az ABC haromszogben AB = 5, AC = BC + 2,¢és ABC4 = 2 - CAB4.

C
xX+2 =
a 2a
A 5 B
Mekkorak a haromszog ismeretlen oldalai? (13 pont)
5. Melyik primet jelolheti p, ha 16p + 1 érteke kobszam? (11 pont)

6. Az ABC haromszogben AC = BC. Az AC oldalon felvessziik a D és E pontokat ugy, hogy
AD = DE = EC legyen. Szamitsa ki a haromszdg tertiletét, ha BD = 8,5 és BE = 10. (16 pont)

7. a) A sik mely (x; y) pontjaira teljesiil az egyenlStlenség?

logy2,,2y =1
iy

b) Mennyi x + y legnagyobb értéke, ha teljestil rajuk az egyenlétlenség?
(20 pont)



