Versenyfeladatok szakgimndziumi és technikumi tanuldk szamdra 2025.
Megolddsok

(10. osztaly)
Megjegyzés: Természetesen az egyes feladatokra mds megolddsok is elképzelhetdk, ezekre
értelemszertien a megfelel6 pontszam jar!

1. Egy egyenldszaru haromszog alaphoz tartozo kiilsé szoge kétszerese a szarak altal
bezart szognek. Mekkorak a haromszog belsé szogei?

(14 pont)
Megoldas:
Legyen a szarak altal bezart szog nagysaga X, az alapon lev szogeke y.
(2 pont)

Tudjuk, hogy a haromszog egy kiils0 szoge egyenld a nem mellette levd belsé szdgek
Osszegével, ezért

x+y=2x
(5 pont)
Ahonnét x = y adodik. Azaz a haromszog minden szoge ugyanakkora, vagyis egyenl6 oldalu.
(4 pont)
Mindegyik szdge 60°-0S.
(3 pont)

Osszesen: 14 pont

2. Legaldabb hanyan vettek részt azon a rendezvényen, ahol a résztvevék 2/7 része iilt,
és 0k a teremben talalhato székek 3/5 részét foglaltak el. (Minden széken legfeljebb

egy ember iilt.)
(14 pont)
Megoldas:
Jeldlje a résztvevok 1étszamat X, a székek szamat pedig y.
(2 pont)
A feltételek szerint:
3
x= c y
mely alapjan
10x = 21y
(4 pont)

A 10 és 21 relativ primek €s a személyek szama és a székek szadma is csak egész szam lehet,
ezért a legkisebb egészek, melyek ennek az egyenletnek eleget tehetnek

x=21,y=10
(4 pont)
fgy a rendezvényen legalabb 21-en vettek részt.
(2 pont)
Ell.: Ez lehetséges is. Hat ember iilt széken, ez valoban a 21-nek 2/7, a 10-nek 3/5 része.
(2 pont)

Osszesen: 14 pont



3. Atervek szerint, ha reggel 8-kor indulunk Szegedrél Budapestre, akkor 11 érara
érkeziink a célallomasra. Hany orara érkeziink meg, ha az atlagsebességiinket
20%-kal novelni tudjuk?

(16 pont)
Megoldas:
Jeldlje az eredeti sebességet v, az eredeti menetidot t; = 3 ora.
(2 pont)
A feltételek miatt a célallomas tavolsaga
s=v-tg
(3 pont)
A megnovelt sebességgel ezt t, id6 alatt teszi meg
s=12-v-t,
(4 pont)
Ezek alapjan
_h g
T
(4 pont)
Azaz 10 ora 30 percre érkeziink meg.
(3 pont)

Osszesen: 16 pont

4. Az egyjegyli természetes szamokat felirtuk szamkartyakra. Véletlenszeriien
valasztunk két kartyat. Mi a valosziniibb, hogy ezek dsszege paros vagy paratlan
lesz? (Két kivalasztas nem kiilonb6z6, ha ugyanazokat a szamokat tartalmazza.)

(18 pont)

Megoldds:
Az Osszes lehetséges szampart a 10 szamjegybol % = 45 féleképpen valaszthatjuk Ki, hiszen
a sorrendjiik nem szamit.

(6 pont)
A paratlan 0sszegek akkor jonnek létre, ha egy paros szam mellé paratlan valasztunk. Ezek
szama 5 - 5 = 25 lesz, mert mindegyik fajtabol 5 szamjegy létezik.

(6 pont)
fgy a paros 6sszegek szdma 45 — 25 = 20 lesz.

(4 pont)
Tehat nagyobb valoszintiséggel kapunk paratlan sszeget.

(2 pont)

Osszesen: 18 pont

5. Mekkora az dbran lathato kor sugara?

(18 pont) 10



Megoldas:

Hasznaljuk az alabbi abra jeldléseit!

Al r 0O 10-r B

Az OBC derékszogli haromszogben Pitagorasz-tételét felirva:

524+ (10 — r)? = r?
A miiveletek elvégzése €s a rendezés utan
r=6,25
adodik megoldasként.

Tehat a kor sugara 6,25 egység.

(5 pont)

(5 pont)

(6 pont)

(2 pont)

Osszesen: 18 pont

6. Hatarozzuk meg azokat a pozitiv egész a, b, ¢ szamokat, melyekre

a+ab+abc =11

Megoldas:
Végezziink kiemelést:

a(1+b+bc) =11

Mivel 11 primszam, ezért a értéke csak 1 vagy 11 lehet.

(20 pont)

(2 pont)

(2 pont)



Ha a = 1, akkor
1+b+bc=11
b(1+c¢) =10

fgy a b és c lehetséges egész megoldasai:

Ezekbdl az utols6 szampar nem felel meg a feltételeknek, mert a 0 nem pozitiv.

Ha a = 11, akkor
1+b+bc=1
b(1+c¢)=0
feltételnek egyetlen pozitiv egész szam sem tehet eleget.

Tehat a feltételeknek megfelel6 szamharmasok:
(1,1,9)
(a,b,c) =45(1,2,4)
(1,5,1)

(4 pont)

(4 pont)

(2 pont)

(4 pont)

(2 pont)

Osszesen: 20 pont



