12. évfolyam gimnazium

L. fordulo

Az A = {1;2; 3; ...; 400} halmaz elemeit parokba rendezziik tgy, hogy a halmaz minden
eleme pontosan egy parnak legyen tagja. Az igy kialakul6 parok mindegyikére képezziik a
part alkot6 két szam Gsszegét.

a) Bizonyitsuk be, hogy nem lehet a kapott 6sszegek mindegyike 3-mal oszthato.

b) Lehetséges-e, hogy a kapott 6sszegek mindegyike oszthat6 5-tel?

(10 pont)
Egy szamtani sorozat els tagja 5, n-edik tagja 12, k-adik tagja 13 (k > n).
a) Bizonyitsuk be, hogy az n szam 7-tel osztva 1 maradékot ad.
b) Szamitsuk ki a k£ szdm 8-cal adott osztasi maradékat.

(10 pont)

Az ffiiggvényt az
2

Ve+1—-+Vx—-1

fX)=vx—1-
hozzarendelési szaballyal értelmezziik.
a) Adjuk meg az ffiiggvény értelmezési tartomanyat.
b) Abrazoljuk az ffiiggvény grafikonjat értelmezési tartomanyéanak azon a részhalmazan,

amelyek 8-ndl nem nagyobb szdmokbdl allnak.
(10 pont)

Oldjuk meg a kdvetkezd egyenletet a valos szamok halmazan.
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(10 pont)

Az ABCD téglalap AB oldalanak A-hoz, BC oldalanak B-hez, CD oldalanak C-hez,
valamint DA oldalanak D-hez legkdzelebb esd negyedeld pontja rendre P, O, R, valamint
S. A téglalap egy belsd T pontjara teljesiil, hogy a PTOB négyszog teriilete harmadrésze az
ABCD téglalap teriiletének. Mekkora az STRD négyszog és az ABCD téglalap teriiletének
aranya?

(10 pont)

Egy négyzet csucsainak koordinatai: (0;0),(2;0),(2;2)és(0;2). Az y=ax+b
2
egyenletli egyenes felezi a négyzet teriiletét, tovabba az y = x? egyenletli parabolat két

olyan pontban metszi, amelyek els6 koordinatainak kiilonbsége v/ 13. Hatarozzuk meg az a
¢és a b paraméter értékét.
(10 pont)



