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Félig szabalyos poliéderek
Kiss Géza, Budapest

1. feladat

Bizonyitsuk be, hogy

a.) nem létezik olyan poliéder, amelynek hatnaelsebb éle van, tovabba
b.) nem létezik olyan poliéder sem, amelynek hétvéh, viszont
c.) barmilyen ennél nagyobb élszamu poliéder lktezi

Megoldas:

a.)

b.)

Legyen egy tetéleges poliéder egyik lapjh. Az L lapnak legaldbb harom
oldala van, &t kell lennie legalabb egy olyan A csucsnak is, lgméencs ezen a
lapon. Abbdl is legalabb harom él indul ki, amelka@abbiak mindegyikét
kilénbozik, ez mar legalabb hat él.

Tegylk fel, hogy van hétélpoliéderink. Akkor ennek sziikségképpen
mindegyik lapja haromsztg. Ellenkezesetben a legaldbb négyszoglap
mindegyik csucsaban lenne még legalabb egy-eg@né)y nem tartozik ehhez
a laphoz, igy az élek szama legalabb nyolc lenebaf ha van ilyen poliéder,
akkor annak mindegyik lapja haromszdg. Szamoljuskzésaz éleket a lapok
mentén:30 = 2[7= 14. A lapok szamara nem adddna egész szam.

(A csupa haromszdég lapokbdl allé poliéder éleirgnsa oszthatd 3-mal.)

Parosi-re vegyiink olyan gulat, amelynek alapla%aoldalu sokszdg. Paratlan
n-re (n egy kilencnél nem kisebb paratlan szam! éépésként tekintsiink egy
n_;3 oldal( gulat, ennelkn—3 éle van. Ha az alapsikhoz tartoz6 valamelyik

csucs szdgletét levagjuk ugy, hogy csak az alapat éstcsban talalkozo két
oldallapot vagjuk at, akkor az igy keletkezoliédernek pontosan—3+3=n
éle lesz.

2. feladat

Van-e olyan 7 lapu poliéder, amelynek minden laggigyszog?
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